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Aufgabe 1(Trennung von Punkten)(4 Punkte):
Q sei ein Gitter inC unda, b € C. Zeigen Sie:

a) Genau dann existiert einc X (Q), welches ira undb holomorph ist und dort verschiedene Werte
annimmt, wenra+ Q # b+ Q gilt. (X(Q) trennt die Punkte voft/Q.)

b) Der Korper X (Q) ist nicht rational, d.h. es existiert keine € (Q) mit X(Q) = C(f).

Aufgabe 2(gerade elliptische Funktionen(4 Punkte):
Q sei ein Gitter inC. Fur gegebenes € Q mit w ¢ 2Q definieren wir eine Funktioi durch

0 (02/4) — 0 (03/2)
0 D2 = 2%

T(2) =Tw(2) =
Zeigen Sie:

a) T ist eine gerade elliptische Funktion liegich Q mit Nullstellen 2. Ordnung in den Punkten von
Q und Polen 2. Ordnung in den Punktgn- Q.

b) Jede gerade elliptische Funktion kann rational ddrctargestellt werden.

c) T(2)-T(z+9%9)=1.

Aufgabe 3(Gitter mit vorgegeben ) (4 Punkte):
Zu paarweise verschiedenanB,y € C mit a + 3 +y= 0 gibt es genau ein Gitté€2 in C mite; = q,

e =pBundez =Y.

Aufgabe 4 (A-Funktion)(4 Punkte):
Auf der oberen Halbeberié betrachten wir za das GitterQ; = Z1 + Z und die Funktion
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Zeigen Sie ist holomorph und geigt der Bedingung

at+b ab .
A(m+d)=A(T), (C d)ESLz(Z) mit b,cgerade

1+1
2

+1
2

Ferner existiert zu jedeme C,y# 0,1 eint € HmitA(1) =Y.

Aufgabe 5(Teilersummen-ldentitaten)(4 Punkte):
Man berechne analog zur Hurwitz-ldeatitine Identit fur og und oy, in der jeweils nuo3 undos
vorkommen.



