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9. Ubung zur Vorlesung Topologie
(Abgabe: Dienstag, 03.07.2001, bis 11.45 Uhr im Ubungskasten)

Aufgabe 1: Sind die folgenden topologischen Raume normal und/oder regular?
a) Der topologische RauiR* aus Aufgabe 3a), 2. Ubung.
b) Die obere Halbebentd aus Aufgabe 3b), 2. Ubung.

Aufgabe 2. Sei X ein normaler, topologischer Raum uldein topologischer Raunt, :
X —Y eine surjektive stetige und abgeschlossene Abbildung. Man 2¢igénormal.

Aufgabe 3. SeiX ein topologischer Raum. Zeigen Sie:
X ist genau dann normal, wenn es zu jeder endlichen Uberdediung.,U, von X mit
offenen Mengen stetige Abbildungdn: X — [0, 1] gibt:

(i) SL.filx)=1 furalle xeX,

(i) i) =0 ¥xexUi,1<i<n.

Aufgabe 4*: SeiX ein normaler topologischer Raum. Seign...,A,, n > 1, abgeschlos-
sene Teilmengen voX mit der Eigenschaft

Zeigen Sie, dass es offene TeilmengAn. .., U, von X gibt, so dass

n
ACU; fir 1<i<n und [U;i=0.
i—1

Aufgabe 5: (X,d) sei ein pseudometrischer Raum. Eine Falgg, in X heilRtCauchy—
Folge falls gilt:
Ve>0 dnpeN Vmn>ng d(XmXn) <€ .

Zeigen Sie, dass jede konvergente Folge eine Cauchy—-Folge ist.



