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8. Ubung zur Vorlesung Topologie
(Abgabe: Dienstag, 26.06.2001, bis 11.45 Uhr im Ubungskasten)

Aufgabe 1: SeiR? mit der natiirlichen Topologie versehen und
A= {(x,sinZ") ; x> 0}.
a) Bestimmen Sié.
b) Zeigen Sie, dash eine zusammenhangende Teilmenge Rdrist.

c) Zeigen Sie, dasA nicht wegzusammenhangend ist, und geben Sie die Anzahl der
Wegzusammenhangskomponenten mam.

Aufgabe 2: SeiX ein topologischer Raum und AuX) die Automorphismengruppe vofi
Ist" eine Untergruppe von A(X), so definiert man fux,y € X:

X~y & Jfel mit f(x)=y.
Zeigen Sie:
a) ~ ist eine Aquivalenzrelation aux.

b) Ist|l'| < o undX ein Hausdorff~Raum, so i3/~ ein Hausdorff-Raum.

¢) Kann man in b) auf die Voraussetzujiig < « verzichten?

Aufgabe 3: Zeigen Sie, dass die folgenden Raume hausdorffsch sind:
a) der topologische Raum aus Aufgabe 8, 6. Ubung,
b) der topologische Raui®* aus Aufgabe 3 a), 2. Ubung,
c) die obere Halbebert¢ aus Aufgabe 3 b), 2. Ubung. @

Aufgabe 4: Sei‘;, die Zariski-Topologie auK", K = R, C. Zeigen Sie:
a) Jede Zariski-offene Menge+# 0 ist dicht in der natirlichen Topologie aif’.
b) (KM, 7p) ist nicht Hausdorffsch.

Aufgabe 5*: SeiR" mit der natirlichen Topologie verseheanh,ein (n— 1)—dimensionaler
Unterraum vorR", a€ R"undH := a+U. Bestimmen Sie die Zusammenhangskomponen-
ten vonR™\H.

Hinweis: Benutzen Sie die Hessesche Normalform #n



