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Aufgabe 1 (5 Punkte):
Sei f : C — C definiert durch

3 +ay? .
() = ol falls z=x+1wy #0
0 , falls z=0.

In welchen Punkten sind die Cauchy-Riemann-Differentialgleichungen erfiillt? In welchen Punk-

ten ist f komplex differenzierbar?

Aufgabe 2 (4 Punkte):
Zeige, dass f : C — C gegeben durch

22, zeR
f(z)::{ 0 , zeC\R

in z = 0 komplex differenzierbar, aber nicht holomorph ist.

Aufgabe 3 (4+4 Punkte):

Man bestimme bei den folgenden Abbildungen das Bild f(G) und iiberpriife, ob die Abbildungen

f: G — f(G) biholomorph sind.
a) f(z) = 2% und G = {z € C;Re(z) > 0},



Aufgabe 4 (24+2+1+1+2+2+2+2 Punkte):

Sei U C C offen. Man zeige fiir f,g : U — C zwei mal reell differenzierbare Funktionen,
¢ : R — C eine differenzierbare Funktion die folgenden Rechenregeln fiir die Wirtingerableitun-
gen:

a) a% und % erfiillen die Produktregel ((fg)' = f'g+ ¢'f).

c) Ist f reell, so ist % = %.

d) Ist f holomorph, so gilt % =0, ist f holomorph, so gilt % = 0.

e) 9z —1 22— %2 _—( 21,

oz ) Oz ) 9z ) 0z
) Zf=1ar=1 (% + %)
g) 22l = (%20 ) L+ (3o f) 4L
h) 200 = (% o) %2+ (L oy) %



